Wilasnosci spektralne nieograniczonych macierzy Jacobiego

Streszczenie

Celem rozprawy jest zrozumienie wlasnosci spektralnych nieograniczonych macierzy
Jacobiego. Badane sa rowniez wlasno$ci stowarzyszonych z taka macierza wielomianow
ortogonalnych 1 miary wzglgdem ktdrej sa one ortogonalne.

Glowna motywacja rozprawy jest problem Chihary dotyczacy wilasnosci spektralnych
pewnej klasy wielomianéw ortogonalnych. Problem ten jest motywowany wynikiem Chihary z
1968 roku. W kilku p6zniejszych pracach byl on wspominany, jednak dopiero w pracach z 1991 1
2003 zostat on sformutowany bezposrednio. Do tej pory byl on otwarty. W czgsci pierwszej
rozprawy zostaly podane pewne dodatkowe warunki gwarantujace pozytywna odpowiedz na
postawione pytanie. Zostaly tam réwniez podane warunki na to aby zachodzila (falszywa w
ogolnosci) hipoteza Roehnera-Valenta z 1982 roku dotyczaca wilasnosci spektralnych procesow
urodzin i $mierci. Uogdlniono tam takze pewne wyniki Janasa, Moszynskiego i Pedersena.
Powyzsza czg$¢ ukaze si¢ w Constructive Approximation.

Czg$¢ druga dotyczy asymptotyki uogdlnionych wektorow wiasnych. Otrzymane wyniki,
poprzez teori¢ silnej niesubordynacji, pozwolity na udowodnienie, ze przy pewnych zatozeniach
regularnos$ci, spektrum macierzy Jacobiego jest absolutnie ciagle oraz zidentyfikowano go jako
zbior. Wyniki otrzymane w tej czgs$ci uogodlniaja i upraszczaja wiele rezultatow uzyskanych przez
innych autoréw.

W koncu w trzeciej czesci pokazano, ze w wigkszosci wypadkéw rozwazanych w czesci
drugiej, mozna udowodni¢ absolutna ciaglos¢ spektrum w sposob calkowicie konstruktywny.
Mianowicie podajemy tu wzor na gesto$¢ miary ortogonalizujacej stowarzyszone wielomiany
ortogonalne. W szczegolnosci ze wzoru wynika, ze gesto$¢ jest dodatnia funkcja ciagla.
Zaprezentowano takze kilka przyktadow numerycznych ilustrujacych mozliwos$¢ przyblizenia tejze
gestosci. Ponadto w tej czgsci pokazano, przy pewnych dodatkowych zatozeniach, zbieznos¢
funkcji Christoffela. W ten sposob w catosci rozwiazano hipoteze Ignjatovicia z 2009 roku.



